ITepedenns TeM 1 BOIIPOCOB, BHIHOCUMbIX HA 3K3aMeEH IO ANCIUAILINHE
"Teopusi pyHKIUA AeiICTBUTEIHLHOTO II€PEMEHHOro"

(3 kypc, 2014-2015 yu. r., mekrop Ilosabiamnesa C.B.)

1. Ilousatue muoxkectBa. Onepanun Ha | MHOKecTBaMu. OToOpakKeHe MHOXKECTB.

2. Momaocts MuO)KecTB. CpaBHenne MorHOCTedl. MHO2KeCTBa MOITHOCTH KOHTUHYYMA.
3. IlongaTne KBUBAJICHTHOCTA U CYETHOCTH MHOYKECTB.

4. HecueTHOCTH MHOXKECTBA JEMCTBUTE/ILHBIX YHUCEJI.

5. Teopema Kantopa - Bepnmreitna.

6. IlocTpoenune B3aMMHO-OTHOZHAYHBIX COOTBETCTBUN MEXKTY Pa3JUYHBIMU MHOXKECTBaMU
MOTITHOCTU KOHTHHYYM.

7. DJIeMeHTBI METPUYIECKUX MPOCTPAHCTB. EBK/IMI0BO mpocTpaHcTBO. [IpenenbHble, n3o/m-
pOBaHHbIE U 'PAHUYHBIE TOUKU.

8. CTpoeHne OTKPBITHIX U 3aMKHYTBHIX MHOYKECTB Ha IIPIMOIL.

9. CoBepirteHHbIE MHOXKECTBA. KaHTOPOBO MHOXKECTBO.

10. IlouaTme TOYKN KOHICHCAINAMN.

11. Teopemnbr: JIungeneda, Kanropa-benankcona, Bopess-Jlebera.

12. Dnemenrapubie MHO)KecTBa. Mepa s/1eMeHTapHBIX MHOXKECTB.

13. Mepa Jlebera. CroiicrBa mepsl Jlebera.

14. IIpuznaxk Bamne-Ilyccena. o - ajyiuruBaocTs Mepnl Jlebera.

15. IIpumep HEM3MEPUMOTO MHOZKECTBA.

16. zamepumocTb 00beIMHEHNs U TIePeCceYeHIsT CIETHOTO YHC/Ia U3MEPUMBIX MHOYKECTB.
17. IamepuMOCTh OTKPBITHIX U 3aMKHYTBIX MHOXKECTB.

18. UzmepumocTs 1o Jlebery muoKecTBa, nuaMepumoro 1mo zKopany.

19. O6o6menne nousituss Mepsol Jlebera.

20. IousaTus Kosblia, 0 - KOJbIA,0- aJareOphl.

21. Iloustre u3mepuMbIX (OYHKITHIA.

22. CpoiicTBa M3MEPUMBIX (PYHKIIUI.

23. llougaTre SKBUBAJEHTHOCTU U3MEPUMBIX (DYHKITHIA.

24. CXoIMOCTD MTOYTH BCIOY U 110 Mepe.

25. Teopema Eroposa.

26. Teopema Jly3una.

27. Unrerpas Jlebera oT mpocThiX (DYHKIN U €TI0 CBONCTBA.

28. Obriee ompeesienne wHTErpasia Jlebera n ero cBoicTBa.

29. Teopema 06 abcoJoTHOI HelpepbIBHOCTH UHTerpaJia Jlebera.

30. Teopema Jlebera.

31. Teopema JleBu.

32. Teopema Darty.

33. CpaBuenue unrerpajos Pumana u Jlebera.

34. Nnrerpast Jlebera 1o MHOXKECTBY O€CKOHEUHOW MEDPHI.

35. longarue npsimoro npoussejienns mep. Teopema Oybunu.
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HeKOTOpre THUIIOBbIE 3aJaYM1

1. TTokazarb, uTo jjis saeMentapaoro muoxecrsa A m/(A) = p*(A).

2. Jlokazarb, 9T0 OOBEIUHEHNE, HepecevdeHne, Pa3HOCTb U CHUMMETPUYECKas Pa3HOCTh
JIBYX 9JIEMEHTAPHBIX MHOYKECTB TaK:Ke sIBJISIFOTCS JIEMEHTAPHBIMI MHOZKECTBAMIL.

3. Jlokazarb, 910 %1 eF, a % ¢ I, rie F' — KaHTOPOBO MHOKECTBO.

4. Tlokazarb, uro m/(A) — o aJuTHBHA.

5. Hokazars, ut0 A A B=(AUB)\ (AN B).

6. [TokazaThb, 9TO0 MHOYKECTBO PAIMOHAJIBHBIX THUCE]T CIETHO.

7. Jokazats, uto eciu {A,} — nocieroBaTeslbHOCTh U3MEPUMbIX MHOXKecTB, Ay C Ay C

A, C...nA= UA"’ o p(A) = lim p(A,).

n

8. Jokazats, urto p(x,y) = E (yx — x))? YIOBIETBOPSIET TPEM AKCHOMAM.
k=1
9. JlokazaTh, 9TO BCAKOE MOAMHOXKECTBO CIETHOTO MHOXKECTBA, KOHEYHO WJIM CUYETHO.

10. Jlokazarb, 9TO HelpepbIBHbIE Ha OTPe3Ke |a, b sBuBasieHTHBIE (DYHKIUU COBIIAIATOT.

11. Jokasarb, uro dbyuknus f(z), npuHIMatoas He 60Jee YeM CIeTHOE UHCI0 Pas/IHt-
HBIX 3HAYEHUH Y1, . . ., Y, .. . U3MEPUMA B TOM ¥ TOJBKO B TOM CJIydae, eC/ii BCE MHOXKECTBA
A, ={x: f(x) = y,} u3mepuMbiL.

12. Jokazarb, uto eciu f ~ g, u f - usMepuma, TO g - U3MEpUMA.

13. Unarerpupyema s no Pumany dpyakims

T B UPppaluOHaJIbHBIX TOYKaX,

1 B pallMOHaJIbHBIX TOYKaX

Ha orpeske [0, 1]7 Unrerpupyema Jsin ona 1o Jlebery? Yemy paBen ee uHTErpaj Ha OTpe3Ke

0,1]?
/ ' fla)de.

14. Buruncantno

e
sintz guaz € [0,5) \ F,
flx) =4 cosma max e [3,1]\ F,
2 gz € FL

F - KaHTOPOBO MHOZKECTBO.

15. Hokaszars, uro unrerpaisl [, f(x)du, [, |f(x)|dp cymecrByior wiu me cymecrsyior
OJTHOBPEMEHHO.



Dk3aMeHaAIMOHHBIN Ousier. Teopus pyHKIMI NeiicTBUTEIBHOTO IEPEMEHHOTO.

suBapb 2015 1.
BapwuanT 0

1. Mokazars, 1ro ecau Ay, ..., A, — m3mepumble muoxkectsa, A, N A; =0, i # j, To

(| J A =7 u(Aw).

2. Hokazare, uro ecim A = U, A,; A;NA; =0 upu i # j, 10

/A =3 / S,

[IpUYIeM U3 CyIIEeCTBOBAHNS WHTEIPAJIA B JIEBOI YACTH BBITEKAET CYIIECTBOBAHUE HMHTEIDAJIOB
1 abCOJTIOTHAsT CXOJIMMOCTD PsAJia B IIPaBOil YacTH.

3. ChopmynupoBarh Teopemy Kanropa-benankcona.

4. JlaTb onpejie/ieHe TOUYKNA KOHIEHCAIIIHN.

5. /lokazarh, 4TO }1 el a % ¢ I, rie F' — KAaHTOPOBO MHOKECTBO.

6. CopmynupoBats u jjoka3arh Teopemy dDary.



